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問 11 z = eiθ (0 < θ < 2π) のとき,
1− z

1 + z
= −i tan

(θ
2

)
であることを証明せよ.

証明 eiθ = cos θ + i sin θ なので

(左辺) =
1− z

1 + z
=

1− cos θ − i sin θ

1 + cos θ + i sin θ

として, 分母を有理化すると
− i

sin θ

2 + cos θ

となる. これに 2 倍角の公式を使へば右辺に至る.


