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問 25 対数関数 f(z) = log |z| + i arg z は, 例えば, D = {z | z ̸= 0,−π < arg z < π } で
正則であつて, f ′(z) = 1

z
であることを示せ (問 15 を用いよ).

(解答の hint) f(z) = u+ iv, z = reiθ とおく.

f(z) = log |z|+ i arg z

から
u = log r, v = θ

である. このとき D で
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なので, 問 15 の前半より, f(z) は D で正則である. また 問 15 の後半から

f ′(z) = e−iθ
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